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Ankstesniyosc Zurnalo numeriuose jau nagrinéjom lyginiy ir nelyginiy skaiéiy savybes, taip pat dalwmo
savybes. Siame straipsnelyje | dalumg paZvelgsime §iek tick kitaip.
Apibrézimas. Sakysime, kad sveikasis skaicius m dalijasi i§ sveikojo skaiciaus n, arba n yra skai¢iaus m
daliklis, jei egzistuoja toks sveikasis skaicius k, kad m = n - k. Tai Zymésime taip: n|lm arba m :n.
Dalumo savybés

1) jei bia ircia, tai (b%c):a;

2) jei b'a, tai bk:a;

3) jei b ta, baia, ..., byia, tai (biky + baks 4+ -+ buky) ta;

4)jeibfa irctb, tai cza;

5) jei cia ir dib, tai (c-d):(a-b);

6) jeia,be N, biaira:b, taia=bh.
Pavyzdziai
1. Duota, kad a dalijasi i§ 7. [rodykime, kad skaicius a® + 3a + 7b — 21 dalijasi is 7.

[rodymas. Kadangi a7, tai a>:7 ir 3a:7 (2 savybé);

Kadangi 757 ir 21 :7. Taigi, i§ 7 dalijasi ir visy $iy skai¢iy suma (3 savybe).
2. Duota, kad a ' n ir (5a + b) :n. [rodykime, kad b n.

{rodymas. b = (5a + b) — 5a. Kadangi (5a + b) ‘nir 5ain (nes a n), tai n yra §iy skaiciy bendrasis

daliklis, t.y. bin.

3. Duota, kad (5a +3b):in ir 3a + 2b) in. {rodykime, kad a ‘nirbin.
{rodymas. Padauginkime S5a + 35 i8 2 ir 3a 4+ 2b i§ 3. Aléme antry iSrai§kq i§ pirmosios, gauname:

(5a +3b) -2 — (3a + 2b) - 3 = a. Kadangi (5a +3b):inir Ba+2b)in, taia‘n (3 savybe).
AnalogiSkai jrodome, kad bin,nesbhb=5-(3a+2h)—3- (5a + 3b).

4. Duota, kad (a — b) n. frodykime, kad (a2 +a—b*—b):n.
{rodymas. Tai iplaukia i§ lygybés a® +a — b> — b = (@ — b)(a + b + 1) ir 2 savyhes.
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5. Duota, kad (3a -+ 4b) 5 ir (2a + 3b):5. [rodykime, kad a - b’ 25.

[rodymas. b =3 (2a+3b) —2 - Ba +4b), tai b:5. AnalogiSkai @ = 3. (3a +4bh) — 4 - (2a + 3b),
todél a:5. I§ to, kad @5 ir b5, gauname (a - b): (5-5) (5 savybe).

6. Ar skaicius 101 yra pirminis?

Sprendimas. /101 < 11. Lieka patikrinti tiktai skai¢iaus 101 daluma i3 pirminiy skaiciy nuo 2 iki 10,
L.y. 1§ skaiciu 2, 3, 5 ir 7. Matome, kad skaiCius 101 nesidalija i§ 2, 3, 5, ir 7. Taigi 101 yra pirminis
skaicius.

7. Raskime visus pirminius skaiius i§ intervalo [100; 120].

Sprendimas. Kadangi +/120 < 11, tai reikia patikrinti skai¢iy nuo 100 iki 120 daluma i§ pirminiy
skaiCiy, maZzesniy uz 11, L.y. i§ 2, 3, 5 ir 7. Sura8ykime visus §iuvos skaitius paciliui ir pabraukime tuos,
kurie dalijasi i§ 2, 3, 5 ar 7:

100 101 102 103 104 105 106 107 108 109 110 111 112 113 114 115116 117 118 119 120,

Nepabraukti skai¢iai 101, 103, 107, 109, 113 yra pirminiai.

8. Su kuriomis n reik§mémis skaidius n* — 1 yra pirminis?

Sprendimas. Zinoma, kad n> — 1 = (n— 1D+ 1). Tada, jei n — 1 > 1, tai 72 — 1 néra pirminis, nes
n — 1 yra jo daliklis, be to, n — 1 # | irn — | % n”> — 1. Belicka patikrinti reik§mes n = 1 ir n = 2. Jei
n=1,tai n? — 1 =0 néra pirminis. Jei n = 2, tai n®> — | = 3 yra pirminis.

9. Ar skaiciai 171717 ir 151 514 dalijasi i§ skaiciy 2,4,8,5,3,9, 117

Sprendimas. Skaicius 171717 nesidalija i§ 2, 4, 8, nes paskutinis skaifiaus skaitmuo 7 yra nelyginis
skaicius; nesidalija i§ 5, nes paskutinis skaitmuo ne 0 ir ne 5; dalijasi i§ 3, nes skaitmeny suma I + 7
+1 47+ 147 =24 dalijasi i§ 3; nesidalija i§ 9, nes [ +7 4147+ 1+ 7 = 24 nesidalija i§ 9; nesidalija
i§ 11, nes (7+7+7)— (1 + 14 1) =18 nesidalija i§ 11.

SkaiCius 151514 dalijasi i§ 2, nes 4 dalijasi i§ 2; nesidalija i§ 4 ir 8, nes 14 nesidalija i% 4, 514 nesidalija
i§ 8; nesidalija i§3ir9, nes 1 +5+14+5+14+4=17 nesidalija nei i§ 3, nei i§ 9; dalijasi i§ 11, nes
(5+5+4)—(1+1-1)= 11 dalijasi i§ 11.
10. [raSykime Zvaigidutés vietoje vienq skaiciaus 3125% skaitmeni taip, kad gautasis skaicius dalytysi is:
a)a; b)9; ¢) 11.

Sprendimas. a) Reikia jraSyti skaiCiy 6, nes 256 dalijasi i3 8, o jraSius kitus skaitmenis, gautasis trizenklis
skaiCius i 8 nesidalija.

b) IraSius skaitmenj a, skaitmeny suma bus 3+ [ 4+ 2+ 5+a = 11 +a. Tam, kad §i suma dalytysi i3
9, turi bati a = 7.

c) Jei jraSysime skaitmenj a, tai 3+2+4a) — (1 +5) =a — 1 wuri dalytis i§ 11. Vienintelis skaitmuo,
tenkinantis 8ig lygybe, yra a = 1.

11. [rodykime, kad skaiciaus n, kuris dalijasi is 33, skaitmeny suma yra ne mazesne uf 6.
{rodymas. SkaiCiaus n skaitmenu, esanCiy nelyginése pozicijose, suma pazymékime A, o skaitmenuy,
esanciy lyginése pozicijose, sumq paZymekime B. Kadangi n dalijasi i§ 3, tai (A + B):3; kadangi n:11,

tai (A — B):1l. Jei A+ B =3, tai |A — B| < 3 ir i§ savybés (A — B) ' 11 gauname, kad A — B = 0.

[Ssprendg sistemy A +- B = 3, A — B = 0, matome, kad ji neturi sveikyjy sprendiniy. Tada A -+ B # 3,
todél A+ B = 6.

12. Duota, kad (2a + 3b) : 7. [rodykime, kad (a + 5b) 7.
{rodymas. 13 salygos iSplaukia, kad 4 - (2a +3b) 17, L. y. (8a + 12b) 7. Tada ir
a+5h=[8a+12b—7-(a+b)]:7.
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Uzdaviniai

1.

=

10.
11.
12.
13.
14.
. Irodykite, kad: a) 111 dalijasi i§ 3; b) I 1111111 dalijasi i§ 9; ¢) 11...1 (27 vienetai) dalijasi i§ 27;

16.

17.

Duota, kad 3a :n ir (12a + 5b) in. Irodykite, kad 10b:n.

Irodykite, kad su visais natfiraliaisiais 7, n* +n + 6 dalijasi i§ 2.

. Duota, kad (3a + 7b) in ir (2a + 5b) :n. Trodykite, kad a ‘nirbin.
. Duola, kad (a — b) :n. Trodykite, kad (a* + @ — b* — %) in.

. Duota, kad (a -+ b) :n. [rodykite, kad (a® 4+ 2a + b* + 2b) 1n.

Trupmena 3 yra suprastinama. Ar trupmena ::4;:',: yra suprastinama? Ir atvirk$ciai, jei Zinoma, kad

a=h e N A 3 - e B gl e T 2 f
aTh Yyra supr astinama, ar trupmena T biitinai yra suprastinama?

trupmena

. Duota, kad (3x +7y) i 11 ir (2x -+ 5y): I 1. Irodykite, kad (x* + 3y?): 121.

Kurie i§ skaiCiy 141, 143, 155, 161, 163 yra pirminiai?

Raskite visus pirminius skaiius i§ intervalo [180; 200].

Su kuriomis n reik§mémis skaitius n' — 1 yra pirminis?

Su kuriomis natiiraliosiomis 2 reik¥mémis skai¢ius n* 4 5n + 6 pirminis?

Su kuriomis natiiraliosiomis m ir n reikimémis skaicius (n — m)(n® 4+ m — 1) yra pirminis?
Raskite bent vieng n, kad intervale [n; n 4+ 10] nebfity nei vieno pirminio skaiciaus.

Ar skaiCiai 31416, 271 828, 222222, 123456 dalijasi i§ 3, 9, 2, 4, §, 11?

d) 11...1 (81 vienetas) dalijasi i§ 81; e*) 11[...1 (3" vienety) dalijasi i§ 3".

[rodykite, kad 9-Zenklis skaiius, kurj sudaro kiekvienas i§ skaitmeny 1, 2, ..., 9 ik viena karty,
dalijasi i§ 9.

Duotas 100-Zenklis skai¢ius A, kuris dalijasi i§ 9. B yra skaiCiaus A skaitmeny suma; C yra skaiciaus
B skaitmeny suma; D yra skai¢iaus C skaitmeny suma. Kam lygus skaicius D7

. Irodykite, kad skaicius abba dalijasi i§ 11.
. Ar skaiCius, kurio skaitmeny suma lygi 5, gali dalytis i§ 117
. Irodykite, kad skai€iaus, kuris dalijasi i§ 99, skaitmeny suma yra ne maZesné uz 18.

. IraSykite Zvaigzdutés vietoje tokj skaitmeni, kad skaiCius 12345x dalytysi i§:

a)9,b)8,c)Il.

. Iradykite Zvaigzdulés vietoje tokj skaitmeni, kad skai¢ius 199 x 94 dalytysi i§: a) 9; b) 1 1.

[raSykile Zvaigzduciy vietose tokius skaitmenis, kad skaicius 15 # 15 dalylysi i§ 99.

. Skaicius a + 4b dalijasi i§ 13. Irodykite, kad ir 10z -+ b dalijasi i§ 13.
. Skaicius 3« -- 7b dalijasi i§ 11. Trodykite, kad ir skai€ius 4a + 2b dalijasi i§ 11.
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