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1. Tarkime, X1, X2, . . . nepriklausomi atsitiktiniai dydžiai. Kokios papildomos sąlygos reikalin-
gos, kad atsitiktinis procesas (Xn, n ≥ 1) būtų stipriai stacionarus?

2. Tegu Y1, Y2, . . . yra nepriklausomi vienodai pasiskirstę a.d. įgyjantys reikšmes 1 ir −1 su
tikimybėmis 1

2 . Nagrinėkime atsitiktinį procesą {Xt, t ≥ 0} intervale [0, 1) lygų Y1, intervale
[1, 2) lygų Y2, intervale [2, 3) lygų Y3 ir t.t. Ar atsitiktinis procesas Xt yra stipriai stacionarus?

3. Tegu Y1, Y2, . . . yra nepriklausomi vienodai pasiskirstę a.d. įgyjantys reikšmes 1 ir −1 su tiki-
mybėmis 1

2 . Z yra tolygiai intervale [0, 1] pasiskirstęs a.d. Z ir Y1, Y2, . . . yra nepriklausomi.
Nagrinėkime a. procesą {Xt, t ≥ 1} intervale [1, 1 + Z) lygų Y1, intervale [1 + Z, 2 + Z) lygų
Y2, intervale [2 + Z, 3 + Z) lygų Y3 ir t.t.

a) Ar a. procesas Xt yra silpnai stacionarus?
b) Ištirkite, ar a. procesoXt pirmos ir antros eilės skirstiniai yra invariantiški laiko postūmio

atžvilgiu (t.y. ar Xt1 ir Xt1+h skirstiniai sutampa, (Xt1 , Xt2) ir (Xt1+h, Xt2+h) skirstiniai
sutampa kokie bebūtų 1 ≤ t1 < t2, h > 0).

4. Tegu (Xt) stipriai stacionarus procesas, f - bet kokia integruojama funkcija, t1 < · · · < tn.
Parodykite, kad Ef(Xt1 , . . . , Xtn) priklauso tik nuo laiko momentų skirtumų t2− t1, . . . , tn−
tn−1, bet ne nuo pačių laiko momentų t1, . . . , tn.

5. Tegu {Xn,−∞ < n <∞} yra nepriklausomi vienodai pasiskirstę a.d. Ar procesas (Yn)
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yra stipriai stacionarus?

SAVARANKIŠKO DARBO UŽDAVINIAI:

1. Tegul X ir Ψ yra nepriklausomi a.d., Ψ yra tolygiai pasiskirstęs intervale [0, 2π], o a.d. X
tankis yra

fX(x) = 2x3e−
x4

2 , x > 0.

Įsitikinkite, kad procesas
Xt = X2 cos(2πt+ Ψ), t ≥ 0

yra Gausinis ir suraskite jo vidurkio bei kovariacinę funkcijas.

2. Tegu {Xt, t ≥ 0} a.proc. su nepriklausomais stacionariais prieaugiais ir X(0) = 0. Įrodykite,
kad EXt = µ1t, čia µ1 = EX1.

3. Tegu {Xt, t ≥ 0} a.proc. su nepriklausomais stacionariais prieaugiais ir X(0) = 0. Įrodykite,
kad

(a) var(Xt) = σ2
1t;

(b) var(Xt −Xs) = σ2
1(t− s),

čia σ2
1 = var(X1).
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