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1. Patikrinkite ar sios 2 aibés poaibiy sistemos yra aibiy algebros:
(a) Sistema i§ @ ir Q, tokiu kad Q # &;
(b) Tegul A C Q,A# @, A#Q. Sistema - {A, A°,Q, &}.

2. Irodykite Sias aibiy algebros A savybes:

e A

(a)

(b) Jei Ac Air B€ A, tai ANDB € A;
)
)

(c) Jei Ae Air B € A, tai A\B € A;

(d) Jei A1, As, ..., A, yra A aibés,
tai (A UAsU...UA,) e Air (A1NAN...NA,) €A

3. Trodykite sias tikimybés P savybes:
(a) P(2) =0
o) P (0 a) = P,
k=1
(c) P(B\A) = P(B) — P(AN B)
(d) jei A C B, tai P(B\A) = P(B) — P(A)
(e) jei A C B, tai P(A) < P(B)
(f) kiekvienam atsitiktiniam jvykiui A teisinga lygybé P(A°) = 1—P(A)
(g) P(A) <1 kiekvienam atsitiktiniam jvykiui A
(h) jei A1, As, ... yra bet kokiy jvykiuy seka, tai

(i) P(AUB) = P(A)+ P(B) — P(AN B)
4. Tegul X yra a.d., o ¢ yra const. Irodykite, kad:

(a) ¢ yra a.d.
(b) X + ¢ yra a.d.
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(¢) ¢X yra a.d.
(d) |X] yra a.d.
(e) X2 yra a.d.
(f) 1/X yra a.d.
(g) X
(h)

X+ X
Tegul X ir Y yra a.d. Irodykite, kad:
(a) X =Y yra a.d.
(b) X +Y yraad.
(¢) XY yra a.d.
(d) X/Y,kaiY #0 yra a.d.
Tegul Fx(x) yra pasiskirstymo funkcija. Irodykite, kad:
(a) P(X >x)=1- F(z);
(b) P(z <X <y) = F(y) — F(x);
(¢) P(X =2)=F(z)— lim F(y).

Yy—x—

Tegul Fx yra a.d. X pasiskirstymo funkcija. Raskite a.d. ¥ = aX + b
pasiskirstymo funkcija.

Parodykite, kad jei F' ir G pasiskirstymo funkcijos ir 0 < A < 1, tai
AF + (1 — A)G yra pasiskirstymo funkcija. Ar Siy funkcijy sandauga FG
yra pasiskirstymo funkcija?

Tegul X yra a.d., o g : R — R - tolydi ir grieztai didéjanti funkcija.
Parodykite, kad:

(a) g(X) yra a.d.
(b) g7 1(X) yra a.d.
Ar funkcija ¢ butinai turi buti tolydi ir gireztai didéjanti?
Tegul f ir g yra tankio funkcijos, 0 < A < 1. Parodykite ar:
(a) Af + (1 — A)g yra tankis;
(b) fg yra tankis?
Kada sios funkcijos yra tankio funkcijos:
cx™, jeix>1
0 kitur.
(b) J(@) = oga?

Tegul X yra a.d. su tolydzia pasiskirstymo funkcija F'. Raskite pasiskirs-
tymo funkcijas siems atsitiktiniams dydziams:

(a) X%
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¢ia G tolydi ir grieztai didéjanti funkcija.
Kokioms « reikSméms E(| X |%) - baigtinis, jei a.d. X tankis:

(a) f(z)=e%, kaiz > 0;
(b) f(x)=C(1+2?)~™, kaiz € R,m € Z.

Tegul X1, ..., X, - nepriklausomi vienodai pasiskirste a.d. Parodykite, kad

jei m < n, tai
E(Sm)_™
S, n’

Cla Sy = X1+ Xo+ ... + X

Tegul X - neneigiamas a.d. su tankiu f. Parodykite, kad:

E(X") :/0 ra" 'P(X > z)du.

Tegul X N (u,0?). Parodykite, kad:

E (X - m)g(X)) = o’E(g'(X)).



